MATEMATICA A coLorl PER TUTTI

INTEGRALI
INDEFINIT)

STEP 4 PARTE |,"u

sssss

% X" 4 D
www c,La\)DIoDESlDEMO \X/ORDPRESS COM

UNIT& 5 TER2zO STEP

JNTEGRAL| DI
FUNZION | RAZIONALI

I RHTTE /\/(‘”—) J,‘)t
Ny D(»)




CASISTICA N )y

D(»)
PRINO cAso: Dby 1° GrRADO ©

ﬂ) ¥4 eRADO 2ERO (41) E.SEHPlof 3 dn
I%-4

B) GrRADo N (X) 21 (Gkano//(")7 ¢RADO D()) J"n 344 1

2° cAs0: D) 2%Rape  antbutc

H.)A)o
METODO DELLE COSTANT] Jx t5X+4 |

xisx+6
B) A =o
HEToDoO Histo J‘ﬂi do

-4+
C)A L0
FORHULA DI RIFERIMENTO 1 dx
3xtax+1

f dFf () = andlanf(»)+c
1+56<)?

2° caso: GENERALIZ2AZIONI



JNTEGRALl DI Fu¥zIioN! RAZIONALI FRAME
ji") dn
D)
PRIHO cRSO: D(%) 1° GRADO

a) N() 6RADO 2ERO (4 -'l)
FacILE!! s| RiISoLVE conN HETODI Gi& VISTI

f’.:"l dn = 3 jzx—4 _;_,,U(x) =

—_ )

So)=2x-4 0 F ()e2dm  du=ldF6)

= % zﬂ\’-"“r\‘fc

B) GRADO /\/(X)Zi (Graco M(1) éRavo D(x))
S| PROCEDE co- LA DIV|SIONE
TRA PoLINONMI -

20 Re ()| D)
D) ’Qh)“‘ncx) Q)

R(x) 2ENTE
¢Raoo R(®)¢erapo D(x) RESTO aves




(3
ESENPIO j‘"’3’“4 dn =
71-4

Diame M-
N3Nt
RPPLICANDO 2Q 2 " -2
REGOLA : n-A @
NM_o+R = - 2%+,
5“2+ D - -H
P -~2N+2
2 -
¥=[n-24 o x = = 2
d n-|

=f'ndu-z/;oln+ zf,_'_ dn =
A~

2
=N _2n 4 zen]%~ll+c
2
PROVACI SUVUREIToO TU...
1. f ZX"3 A.'”.
AX-)

Z'J, XE-5X46 |
X+ 4




2° CcAso: D(n) 2°GRADe  an‘tbntc

a*
S\ SCoHPONE IL DENOMINQTORE

E S) PROCEFDE conN |L METODO DELLE CaSTRM
(%¥) SE S) Puo~ ScoHPORRE

SCoOMPOSIZIONI NOTEVOLI
1) CcC=0 O.X2+L>x = X (a.x...y
2.) b=o AX+C = ?

e SE & E C FQANNO SEGNO DISCORDE

S| PUO SCOMHPORRE TRAMITE LA DIFFERENZR
D\ QUADRAT]  a*-L*=(a-L)(a+h)

ES 3. =9 = (n-3)(n+3)
£s2 . M-3=(n-\3) ('nHE)

e M SE o E c Heawxo SEGANO
CONCORDE, IL POLINONlO Nov S|
PUO ScCOHPORRE E S| PROCEDE <owv UN

METoPo GIQ" VISTO : ,;2 dx = anclamx+c
I+ X



3) CoMPLETR o.x2+bx+c b-‘/o cso

2
s TrovA It A=b-4ac
E SI DISTINGLVLONO A cAas|

FI.)A>0 -btVp

A, 4 =
12 20

an+bnic =a (wl— vl,)('n—n,_)
B) A =o Ny =N, )
antbntc= a (n-MD

MA S| POTREBEE RICOMDSCERE SVUBITO
IL QLADRATO DI BINOMIO

C)A L0 TRINOHIO )RRIDVUCIBILE

S| PUO PORTARE NELIA FORMA

oN'+bntc = a{(‘uh)z_ A :l

20 4a*
E RISOLVERLO TRANIE anctamgemte



ESENPI METODO DELLE COSTANT)

A. ] > J_‘n = Sf - J.'n :;F
2x% x x(zx-l)

s1 JnvTrobucovo 2 costantl A e B

/N Mobpo DA SCONPORRE LA FRAZIONE
N SoMMa DI 2 FRAZION) Plu SEHPLICI

*=3f9+'3 dn =

X 2LX-|

(F\ e B s\ TRoverawxo ALA F'M/E)

—

=3 f__o\.‘nq-BI J,%
W1 N

o *

: = axt
¥ -/’q,x-rlg J—X—-&&d 4
- S(x)=axth -0 df(x)= o dx

=3 H@n‘){hé %|2x—\|+c =
i 2




s\ TrRovaNo A E B  RiTorNANDO /ADIETRO

A B _ 2fx-A+Bx _
X -1 T X (2x-1)
_(@MB)x-A _ omta
© X(x) T 2x*-x

S\ INPONE CHE -

20+ =z o { "*'ZH -0 B3=2
-8 =2 A=

E S| SOSTITUISCE WNELQ SOLOZIQNE #¥

XX = B[dfmlx\ J%Bn\zx-l] +c] =
= -324|XI+ Bﬂn,zx-),a- c

N.B. se GrApo N(x) > Grapo Df)

OCCORRE PRIMA EFFETTUARE LA
DIVISIONE TRA POLINOHI



ESEMPIo 22 ( DIFFERENZA DI QUADRATI)

:f A, B dx=A lnfx-2)4 Bl
X-2  X#2 ()

TRoviAMo & PaRTE A E B

- B Ax-+20+Bx-23 _
t——-= :
X-2  x+2  (x-2)(x+2)

_(H+B)x+29-2]3 _ 2x -3
">l =

x4

£ o TRovavo A e B risowespo 1L <istemg

{FHB'-'? R=2-B
2q-2B=-3 [(4-2B-2B=-3

i’l‘ iﬂ=z-4i=> 9=4L
4B=7 B=%



RITORNGNDO QL NOSTRo MTEGRALE
f 2x-3 dx =... = Q QMI?I.-ZI‘I-BEY!'X‘H’

X% 4

s :.“_}th—z\*% fojns2]+ <

ESEMPIO 2 ( A>0)
XHBX+4 1y GRADO N(n)-6RADO D(>)
J X'-5X+ 6 (*)

PRINA OCcoRRE FAQRE /A DIVISIONE TRA
! POLINOMI

2
2+ EN+4[n-5n1t6
BV - X

NE-SW +6

don -2 LA FRAZIO¥E PUO ESSERE
coS] ScoMPoOSTA :

)

‘n?i-s'n+4
n-5n+ 6

N JoN-2
Nn-SN+ 6

-1




() = |242%2 dy =
A=Sn+6

- + f don-2 d
|

n*-5N+6

|

\ XN
RISOLVIAMO 4L INTEGRALE ScoMPoNeENDO
IL DENOMINMATORE

CON IL TRINOMIO NOTEVOLE:
x % (o.+la)u ta-b :(‘yt-ra) lu+§)

712"5 N+6 = (‘)1 —2)(-)4_._3)
NFATTL - -2-3=-58 (-2)(3)=6

OPPURE. coN LA FORMULQ GENERALE
RSO A>o : anltbxtc za(x-2) (1)

|
A:25'24=i>0 i
X, =2
= 522 ey

POSSIANMO ADESSO RISOLVERE L INTEGRAIE



flox-z o‘-X: ._ﬁ_.q.._B__oL)(:
X%5x+6 7n-2 n-3
= A anu-al-} R fm‘m-.%,‘tc =X¥*

TRoVIAMO Q PARTE | VAlLoRl pr A e B
A B _an-30+Bn-2B _

2 n-3 T (n-2)(-3)
_(Q+B)w3ﬂ-2B __ o0 -2

T &4+ 0 nEondt6

E RISOLVIQAMO L SISTEMNA

A+B =10 A =10-B
-3Q-2R = -2 -30+2R3 - 2R =-2

{Flz.:lo -28 A=-I8
B=28
INFINVE

x% =-18 Inln-2| +28 fn|1-3)+c



ESEMPIO 4 (A=0)

IN-2 C)fﬂ A.___o
- 4N+

Qouabdrio DI  BIVoMIO
2 2.
4N -4N+) = (zn -.:l)

W 1AL cAso, QATTENZIONE A corE S|
ScorlPoNE LA FRAZIONVE

e d A =f A + B aL'?l
(2x-1)* x-1)" 2x-l




ADESSO DORRIAMO TRoVARE A e R

= R _ A+2B~-B
5 + = — =
(2x-1)° 2%~ (2x-1)
_2Pn+A-B . 3 -2
T 4XE4XH) 46+

RISOLVIAMO IL SISTEMA

ZB = B::..fj
A-B=-2 * A :—z+§:

X
:——'
2

RITORNANDO AL HNostRo NTEGRALE

(9()‘—‘- A + B Bnlzx-|]+c =
2(

2X - |) C

2
T 2(ex) T z | 2x-1| + =

- 4 3 -
AT 3 o) 2 | *e




ESENPIO S (PIv” SEMPLICE)

j y R Ax= A=o QVADRATO D\ BINONIO
Ax=6x+]

=2J'(3x'_91 v p(”“'y o

ABBIAMO VTIL|22ARTO LA REGOLA

[swtaseg - 207",

d+1




ESENPIO 5 (A%0)

f i dy A=4-12=-8¢0
3

xtax+1

SCOMPONIQHMO IL TRINOMIO TRAMITE
LA FORNULA: 2
on’+byic = a [(wr—":l ) ~ A J

2a 4a?

I 2 2
3X%- 2% 4 | =3[( 2 +’£];>|e
IL NOSTRO OBIETTIVO E OTTENERE

f ' ) alf(u) = ancframf(u)-l-c
I+5(<)




R
To
RN
I3
Mo
aL
MOSTRO
IN
TE
GR
AL
E

f'sxz '
-2X+ 1 0{)( =f
tJ3[2 1
+(3\;‘;l) A
2 ’ x
1

£
)= 3x
‘r?;-l
=)
J.:f(‘)l):: 2
= d X

dx
N
d F(x)




ESENPIO 6 (Aéo) mPEGHRTIVO !

:H'z ol'Vl. A:é-& =-l;. O
J N-2N42

PRIMA DOBRRIANO FRRE W MODO DI

AVERE QL NUMERATORE LA DERIVATA
DEL DENOMINQATORE ( a causR DE.LLA
PRESEN2@ D\ N+2)

PER RICONDURCI QD W INTEGRALE DEL

TIPO -
[_L_ dS) = @nlacéf)l-l- c
FGV

RISCRIVENDO IL NOSTRO JNMTEGRALE

f"“"z_ix =4 al:}(—n)z(zx-z dx
X2-2X+2

PER OTTENERE 2n-2 DORBIRMO
HOLTIPLICARE F DIVIDERE PER 2
p

- 22X+4 Ix = X %
2 | x%ax+2




ADESSO DOBBIRHO SOTIRARRE E AGGIUNGERE )
()

f —,
(x -2)+2+4 dx =

X2-2X+ 2

J A3(x) 5smnad% 2 );/reork.
fax-2 J.‘M il V.d dx
X%+ 2 2’ xtax+ 2

x¥ =
2

~) -

J
2 xX12x+2

A<o TRINOMIO SEMPRE POSITIVO

ADESSO POSSIQHO OCCUPARC| DEL TRINOMIO

xX%2x+2 cov Aco
GUARDATE CoME POSSIRMO SCOMPORLO :

2 2 2
XTax+)l = X-2x4+44a 41 =|(‘n-|) .|—_:|_J
QUINDI : DARA Z2V0GO ALL™ QRCTANMGENTE

2-2,— Qm(xz- 2><+2) + 3 anclam (M—Qi-c




ADESSO ProVRC! TVU..

a | dy = L G |23,
flsx'-g " 24 4XxX-3
a
2. . dwn=_L ﬂv,|2___><+‘|+c
J 2x2-sx_3 9 X-3
N
3. | _4X¥42 ol x = Oo|x+2|+ 3 0n|x+4 c
J m*rax42
i |
4. 1 dn =-
J 8x?+12X+4 3 (3x+2)
()
J x%+10x+25 x+5
2]
G. 4 dx-= anclam 8X+ | +C
J 4x*+x+5 \1—5 723
a
2, | 2~} aLx:Qn(x’-‘n-sxuo)-im.d-'m(XB 14
J x46x+10
(7
8. | X=6X+4 Jy.ox. 4%x+2x+4)+-— aedamXt)
J XX+ 4 3,






