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COORDINATE NELLO SPAZIO

P(tiy; 2)
7 : ASCISSA , Y: ORDIMATE, 2 : QUOTA
£SISTE UNA  CORRISPONZANZRA BIUNIVocq

TRA PUNT) NELO SPAO E TERNE DI
MUHMER| REAQL).

;;/_\D (M,'jj"-z.)

DISTA¥2Q TRA PUAT]
DATI 2 PUMTI:

ﬂb‘ﬂ}‘ﬂn,"zﬂ) B("Biﬂaiis)
CAS\ SEHPuCI

1. Nq =MQ A '_-jA-‘:‘jB AB= ZB"ZA

3. Ya:=Yg N 2p=%g AB=|71g — 4



ESENPIO
A(-2;3;1) B(-2,'-.1;:1)
AR =|-2-3 | = 4
CASO GENERALE
8=\ ) () et

ESEHNPIO
Al-2j1;0) B(2;-3i-1)

o fleva ) b brme)'
=\/ 16+ 1641 = \/:g

UV CASO JWNVTERESSANTE :
DISTANZA  DALL ORIGINE

Plriyi2)
OP :\/ Aoy +2




PUNTO MEDIO DI W  SEGHENMTO

ﬂ(“‘ﬂ ) A ,"?.'ﬂ) B(‘”B - 2.3)

=(Ma+Ng . YatYg . 2q+2
HGB'( 8 8 B)

2 / 2 7 2
PROVAC! TU ..

1) DATo 1L TRIANGOLO Dl VERTIC] :
Fl(-z,’o/-l) B(o/--z,-z) C(4;4,"3)
VERIFICA CHE 1L SEGHENTO CHE
UMISCE | PUNT!I MED) pEe1 aT) AB e AC
E' .4 META DEL ATo BC,



EQURZIONE DI UV PIANVO

Ju06o GEoHMETRIcO DEI PU¥rl P(%Y;Z)
cHE VERIEICANO uxN' EQUAZIGVE DI 1° GRADo-

o : axn+|>5+cz CI. (FoRﬂn mmcm)
OoN :

(a, b, c ) VETTORE PERPENDICOUARE
AL PIA¥O

o —

ESEHPIoO
d: 3M+2y+Z=5
CON .

— (3 ’ 2 ; 1) COHPONENTI DI UM VETTORE

PERPEADICOIARE AL PIANO



ESERCIZIO : PIANO PER 2 PUNMTI

ﬂ@;O;O) B(O,‘.S‘,‘O) C(O,'O,'B)
IMPONENDO IL PASSAGGIO PER | 3 PUNTI

NELL EQUAZIONE:
a,m-bg +CZ = Cl_

a: ai+bo+co=d - a =d

B: ao+b3 +co=d - b:%

C: a,0+|>o+c3 =d - c:%

st otTENE i dy,d yrd z-d
3 3

DIVIDENDO PER Cl. E MOLTIPLICAXDO PER 3

d: 3n+yYy+ Z2=3

}:LS,‘Q.,‘ ﬂ.)



PlaN) IV POSIZION! PARTICOLARI

a,'n+|>3 +CZ = Cl,

1. d —o PASSANTE PER L ORIGWE
an+by+cz =0

2. a=o0 bZo cfo b:j.'.cz:d_
/ASSE . | PaNo yzZ
3. afo b=o cfo anscz=d
// QSSE Y 1 Ppavo mZ
4. CL¢O I:#o c_O0 a,M+|>5=Cl.
// ASSE Z 1 Pavo Y
S. afo b=o e=o0 an=d
lasse » // PIAXoO Yz
6. a=0 b#o c=0 IDjj=Cl.
lasse Y // PlaNo M2
X a=0 b=o C#O cz:d_

lasse z // PiaNo Y



ESEMP)
1. MN-2Yy =0 c—0O
// ASSE Z 1 riavo Y

2. NnN=--3 b—o0 €¢=0

lasse // maNo Y Z

FORHA ESPLICITA DELLC EQUAZIoNE
DEL PIANO

a,‘n+|>_'j+cz:Cl. SE:C¢O

ISOLIAMO Z: CZ :—am-|93+cl.

£ S| bwWibe PER ¢

Sl OTTIENE:

Y
Z=mAn+my+q '\Yz(rvn’m-.:l)



DISTAN28 DI UN¥ PUNTO DR UN PIAND

R(e;%0; 2o)
cl‘- am+|>5+cz+cl_:o o

\
T~

d_ (Po/'cl) - | amo+|>3°+cz°+cl.|
Vaf+l>2+cl

ESErMPIO
%Q‘Z‘}B,’ﬂ) d:2n+3y-2=2

A.(Po/'d) — |-4 +9-1-2 | _ 2
2 aa iz

PRoACI TU ...

TRoVA IL RAGGIO DELLA SFERA DI CENTPO
K(-2;-1,2) Taweewre &L pmio T avewrE EQuazions
2N - 25 +2-9=0

(DAL @uESITOo 5 DELLA MATURITA SCIEXTIFICA 20Is)

R=>




RICHIAMI INPORTANTI
CONDIZIONE DI
PERPENDICOLARITA TRA VETTORI

T=(a;bje) W=(a;b;e)

G — - —
Jglw &= cw=0
PRODOTTO ScCALARE
— @ed +beb +cec'=O
TRAMITE COMNMPONEATI
ESEMPIO

s
.\r(z,--a;s) &"(0;3;4)

-

5

Y
e W= 2°0+-2163 +3 o2 =0
T

PARALLELISHO TRA VETTORI
}zka,,-b;t:) L_u’z(all-lé,-t:')
I/ T=Kw

E MP;O COMPONENTI
N- (2,‘-4 ] 3) 3 (—4;+z;-¢) {~— HuLmpLe



ESE"P,O MOTEVOLE (DAL @UESITO 9 DELLA MATURMA SCIEWTIFICA 2016)
—

TROVA 1L VETToRE wy(a;bjc) PERPENDICOLARE

Al VETTORI 3 (1;2;1) £ Wa(a:2,-3)

(DAL QUESITO 9 DELLA MATURMA SCIENTIFICA 201s)

- — - ? _

w L v, & w-4,;=0
G.-1+5-2+C-1:O:> G.-l-ZB-l-C:O
ANALOGAMENTE :

-, = - A_”—

w J_ l\rz ¢> w ° V2 =0
a-a +5-2 +c--3:0=> a.+2,|_-;-3C=O

METTIAMO A SISTEMA LE 2 CONDIZI0OXN) :
a+ 2 .ID +c=0

- - — =>a,:—?..l3
a+2b-3cz0
— 4c=0 —C=0

AL VaRIARE DI .l:l TRoVo INFINITI VEffoRl CHE SODDISFA¥O L4

Y
CoNDIZIoNE _> w(—zbibicj
Y
IV PARTICOIRE sg: b =14 —> W(’-)'iio)




PARALLELISHO TRA  PIANI
d: ansbysczed=o &= (a,;b;C)
o

,B :a,'x+|>'5 +C.Z+Cl.=O

I || I
AN A

a
d/p = S/ x &b

PERPENDICOLARITAT TRA  PIANI
d: ansbyrczrd=o T = ,-b,'c'-)

,[3:a:M+|:'5+C'Z+Cl.=O L_A’J = (a:'-lg'-c')

dlp &< J.1 &
<‘:> CLOCI:"'IDOB +cec' =O



PIRNO PER LN PUNTO
) (‘”o Yo ; 20)
d: a,('n-‘no) + béj— go) +c@—20) =0

ESSENDO :’szaa,'b;c)lol

ESEMPIO
SCRIVERE L EQUAZIONE DEL PIANO d
PASSANTE PER P(-2j1; 3) E PARALE A

B 4‘)1—33+SZ—1 =0

d 4(n+2)-3(5-4)+5(z-3)=0
N+ 8-34 +3 +52% -5 =O

4M-39+52 = ¢



PERPENDICOLARITA TRA  PIANI
d: CL‘M+|>3+CZZ+CI.:O :Y’:(a,.b'.c)

,B:a,'x+|9'3+c'z+c[:0 o :(al’-l;’-c:')

dl B &= 3Ll — @ed + beb + coec'=O

ESEMPIO

SCRIVERE L EQUAZIONE DEL PIANO d

PASSANTE PER P(-2j1;2) E PERPENDIAURE A
Piédn3y+sz=41

SCRIVO IL PIANO PASSANTE PER P(2i2;32)
d : a(n+2+b (9-2)+c [z-3) =0

Basta INPORRE :
40. -3b +5¢ =O

L'EQUARIONE AMMET(E INFINITE SoLuziowl,
PER TROVARE SOLO VN PIANO E° NECESSARIA

UMt QTRA CONDIZIONE



ESEMPIO NOTEVOLE

(DAL QUESITO 9 DELLA MATURIIA SCIENTIFICA  20Is)

DETERMINARE LEQW2IoONE DEL PIANO PASSANTE PER
P(a;0;-2) E PERPENDICOLARE Al VETTORI

—‘\ﬁl(l;é','QE A_r;_(n;z'-3)
SCRIVO L PIaNO PASSAXTE PER P(a;0;-2)

1 alig)sb b-e)se fear) =

-
DEVO TROVARE L VETTORE uu(a.,'bl-c)
PERPENDICOLARE Al VETTOR) 7, (1;2;1) € :r;(a,.z,-_o)

Gl SVoLTo PRECEDENTENENTE
= L_L’l(?.j-i/'o)
PERTAMIO, L PIANO RICHESTO E :

= 42l 1loeroler) =0

=> 2N-2-9 =0
:> 2N-4-2=0



PROVAC! TU ..
1 DETERHMIMA |L PIAMO PASSAMTE PER | PUMTI :

9 (1,0,4) @ye) (o1)
[%+a+a=zj
b) (2,2;3) (3-2,2) (-5;0,2)
[-9+22=4]
2 . DETERHINA IL PIANMO PASSANTE PER

’ASSE 2 £ PER IL Pumo
P(;2,3) m-y=o



